
Лекція 4 

ПОВЕРХНЕВІ ІНТЕГРАЛИ 

Як і криволінійні, поверхневі інтеграли бувають двох типів: першого і 

другого роду. В обох випадках областю інтегрування є поверхня. 

1. Задача про обчислення маси матеріальної поверхні, що приводить 

до поняття поверхневого інтеграла першого роду. 

 

 

 

 

 



2. Означення та властивості поверхневого інтеграла першого роду. 

 

 

3. Обчислення поверхневих інтегралів першого роду. Нехай потрібно 

обчислити поверхневий інтеграл першого роду 

 



 

 

 



Таким чином, обчислення поверхневого інтеграла першого роду можна 

звести до обчислення подвійного інтеграла по області D за такою схемою: 

 

 

 

 



4. Застосування поверхневих інтегралів першого роду 

 

 



 

5. Поняття про двосторонні та односторонні поверхні 

 



 

6. Задача про обчислення потоку рідини через поверхню, що  

приводить до поняття поверхневого інтеграла другого роду. 

 

 



 

7. Означення та властивості поверхневого інтеграла другого роду. 

 

 

 

= 



 

Зауваження Поверхневий інтеграл другого роду має ті ж властивості, що 

і поверхневий інтеграл першого роду, але на відміну від останнього при зміні 

сторони поверхні він змінює знак на протилежний. 

8. Обчислення поверхневого інтеграла другого роду. 

 

 



 

 

знайдемо кожний доданок окремо. 

 

𝑧𝑑𝑥𝑑𝑦 



 

 


